Geometria Analítica        Prof Raul ----------- Circunferência e Cônicas

1. (Epcar (Afa) 2017)  Seja 
[image: image1.wmf]22
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 uma circunferência que no plano cartesiano tem intersecção vazia com os eixos coordenados.

Considerando 
[image: image2.wmf]k,
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 é correto afirmar que 
a) 
[image: image3.wmf]kk
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 é interior a 
[image: image4.wmf].

λ

   
b) existem apenas dois valores inteiros para 
[image: image5.wmf]k.

   
c) a reta 
[image: image6.wmf]r:xk
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 intersecta 
[image: image7.wmf].

λ

   
d) se 
[image: image8.wmf]c

 é o comprimento de 
[image: image9.wmf],
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 então 
[image: image10.wmf]c2
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 unidades de comprimento.   
2. (Eear 2017)  As posições dos pontos 
[image: image11.wmf]A(1,7)

 e 
[image: image12.wmf]B(7,1)

 em relação à circunferência de equação 
[image: image13.wmf]22

(x6)(y2)16
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 são, respectivamente, 
a) interna e interna.   
b) interna e externa.   
c) externa e interna.   
d) externa e externa.   
3. (Unigranrio - Medicina 2017)  Se 
[image: image14.wmf](p,q)

 são as coordenadas cartesianas do centro da circunferência 
[image: image15.wmf]22

xy4x2y40,
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 então é correto afirmar que 
[image: image16.wmf]5p3q
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 é igual a: 
a) 
[image: image17.wmf]7

   
b) 
[image: image18.wmf]10

   
c) 
[image: image19.wmf]13

   
d) 
[image: image20.wmf]16

   
e) 
[image: image21.wmf]19

   
4. (Fgv 2017)  No plano cartesiano, a região determinada pelas inequações simultâneas 
[image: image22.wmf]22
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 e 
[image: image23.wmf]xy0
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 tem área igual a: 
a) 
[image: image24.wmf]2
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b) 
[image: image25.wmf]2,5
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c) 
[image: image26.wmf]3
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d) 
[image: image27.wmf]3,5
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e) 
[image: image28.wmf]4
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5. (Efomm 2017)  Sejam as circunferências 
[image: image29.wmf]22
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 e 
[image: image30.wmf]22
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 Considere 
[image: image31.wmf]A

 e 
[image: image32.wmf]B

 os pontos de intersecção dessas circunferências. Determine a distância entre 
[image: image33.wmf]A

 e 
[image: image34.wmf]B.

 
a)  
[image: image35.wmf]27

   
b) 
[image: image36.wmf]14

   
c) 
[image: image37.wmf]214

   
d) 
[image: image38.wmf]7

   
e) 
[image: image39.wmf]7
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6. (Upe-ssa 3 2017)  Em qual das alternativas a seguir, o ponto 
[image: image40.wmf]P

 pertence à circunferência 
[image: image41.wmf]?
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a) 
[image: image42.wmf]22
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b) 
[image: image43.wmf]22

P(1,2);:(x2)(y2)5
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c) 
[image: image44.wmf]22
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d) 
[image: image45.wmf]22
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e) 
[image: image46.wmf]22
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7. (Pucsp 2017)  A circunferência 
[image: image47.wmf]22

xy4x10y130,
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 de centro 
[image: image48.wmf]C,

 e a reta 
[image: image49.wmf]r:xy110
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 se interceptam nos pontos 
[image: image50.wmf]P

 e 
[image: image51.wmf]Q.

 A área do triângulo 
[image: image52.wmf]PCQ,

 em unidades de área, é 
a) 
[image: image53.wmf]6

   
b) 
[image: image54.wmf]7

   
c) 
[image: image55.wmf]8

   
d) 
[image: image56.wmf]9

   
8. (Fgv 2016)  No plano cartesiano, a reta de equação 
[image: image57.wmf]3x4y17

+=

 tangencia uma circunferência de centro no ponto 
[image: image58.wmf](1,1).


A equação dessa circunferência é: 
a) 
[image: image59.wmf]22
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b) 
[image: image60.wmf]22
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c) 
[image: image61.wmf]22
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d) 
[image: image62.wmf]22
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e) 
[image: image63.wmf]22
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9. (Efomm 2016)  Quanto à posição relativa, podemos classificar as circunferências 
[image: image64.wmf]22

(x2)(y3)9
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 e 
[image: image65.wmf]22
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a) secantes.   
b) tangentes internas.   
c) tangentes externas.   
d) externas.   
e) internas.   
10. (Upf 2016)  Considere, num referencial 
[image: image66.wmf]xy,

 a circunferência de equação 
[image: image67.wmf]22

(x1)(y3)9.
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 A equação que define uma reta tangente a essa circunferência é:  
a) 
[image: image68.wmf]x3
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b) 
[image: image69.wmf]x3
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c) 
[image: image70.wmf]y0
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d) 
[image: image71.wmf]y5
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e) 
[image: image72.wmf]x0
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11. (G1 - ifce 2016)  A expressão 
[image: image73.wmf]22

xy2x4y 40
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 descreve a equação de um(a) 
a) hipérbole.   
b) parábola.   
c) elipse.   
d) círculo.   
e) reta.   
12. (Uem 2016)  Considere um sistema cartesiano ortogonal de origem 
[image: image74.wmf]O(0,0).
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 Um ponto nesse sistema é representado por um par ordenado 
[image: image75.wmf]P(x,y),
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 onde a coordenada 
[image: image76.wmf]x

 é chamada de abscissa e a coordenada 
[image: image77.wmf]y,

 de ordenada.

Assinale o que for correto. 
01) A parábola de reta diretriz 
[image: image78.wmf]x2
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 e foco 
[image: image79.wmf](2,0)

 tem equação 
[image: image80.wmf]2
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02) A equação da elipse com centro na origem, extremidades do eixo maior nos pontos 
[image: image81.wmf]1

A(1,0)
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 e 
[image: image82.wmf]2
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 e extremidades do eixo menor nos pontos 
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 é 
[image: image85.wmf]22
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04) Os pontos 
[image: image86.wmf]1

F(3,0)
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 e 
[image: image87.wmf]2

F(3,0)
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 são focos da elipse de equação 
[image: image88.wmf]22
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08) A hipérbole de equação 
[image: image89.wmf]22

4x25y100

-=

 tem seus focos sobre o eixo 
[image: image90.wmf]y.

   
16) A excentricidade da elipse de equação 
[image: image91.wmf]22
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 é 
[image: image92.wmf]21
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13. (G1 - ifpe 2016)  Bira adquiriu uma cabra que pasta em um campo retangular. Para delimitar o gramado, ele pretende traçar uma elipse inscrita num terreno retangular de 
[image: image93.wmf]10m

 por 
[image: image94.wmf]8m.

 Para isso, ele deve utilizar um fio esticado preso por duas estacas 
[image: image95.wmf]M

 e 
[image: image96.wmf]N,

 conforme mostra a figura.

[image: image97.wmf]
Qual deve ser a distância entre as estacas 
[image: image98.wmf]M

 e 
[image: image99.wmf]N?

 
a) 
[image: image100.wmf]5

   
b) 
[image: image101.wmf]4

   
c) 
[image: image102.wmf]8

   
d) 
[image: image103.wmf]6

   
e) 
[image: image104.wmf]9

   
14. (Epcar (Afa) 2016)  Analise as proporções abaixo e escreva V para a(s) verdadeira(s) e F para a(s) falsa(s).

I. (     ) A distância entre o vértice e o foco da parábola 
[image: image105.wmf]2

y4x40
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 é igual a 
[image: image106.wmf]1

 unidade de comprimento.

II. (     ) Numa hipérbole equilátera, as assíntotas são perpendiculares entre si.

III. (     ) A equação 
[image: image107.wmf]22

2xy4x4y40
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 representa uma elipse que tem um dos focos no ponto 
[image: image108.wmf]P(1,4)


A sequência correta é 
a) F - F - V   
b) V - F - V   
c) F - V - F   
d) V - V - F   
15. (Mackenzie 2016)  Com relação às equações das elipses 
[image: image109.wmf]22
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 e 
[image: image110.wmf]22

16x25y96x200y1440,
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 podemos afirmar que 
a) as elipses têm centros coincidentes.   
b) as elipses têm a mesma distância focal.   
c) as elipses têm a mesma excentricidade.   
d) as elipses têm focos sobre o eixo das abscissas.   
e) o eixo maior de uma delas é o dobro do eixo menor da outra.   
16. (Espcex (Aman) 2016)  Considere as afirmações:
I. Uma elipse tem como focos os pontos 
[image: image111.wmf]1

F(3,0),
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[image: image112.wmf]2
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 e a medida do eixo maior é 
[image: image113.wmf]8.

 Sua equação é 
[image: image114.wmf]22
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II. Os focos de uma hipérbole são 
[image: image115.wmf]1
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[image: image116.wmf]2
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 e sua excentricidade é 
[image: image117.wmf]5
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 Sua equação é 
[image: image118.wmf]22

16x9y576.

-=


III. A parábola 
[image: image119.wmf]2

8xy6y9
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 tem como vértice o ponto 
[image: image120.wmf]V(3,0).


Com base nessas afirmações, assinale a alternativa correta. 
a) Todas as afirmações são falsas.   
b) Apenas as afirmações I e III são falsas.   
c) Apenas as afirmações I e II são verdadeiras.   
d) Todas as afirmações são verdadeiras.   
e) Apenas a afirmação III é verdadeira.   
17. (Unesp 2016)  Em um plano cartesiano ortogonal são dadas uma reta 
[image: image121.wmf]d,

 de equação 
[image: image122.wmf]x–3,

=

 e um ponto 
[image: image123.wmf]F,

 de coordenadas 
[image: image124.wmf](

–1,2).

 Nesse plano, o conjunto dos pontos que estão à mesma distância do ponto 
[image: image125.wmf]F

 e da reta 
[image: image126.wmf]d

 forma uma parábola. Na figura, estão nomeados dois pontos dessa parábola: o vértice 
[image: image127.wmf]V,

 de coordenadas 
[image: image128.wmf](–2,2),

 e o ponto 
[image: image129.wmf]P,

 de coordenadas 
[image: image130.wmf]p

(0, y).


[image: image131.wmf]
Determine as coordenadas de dois pontos quaisquer dessa parábola que sejam diferentes de 
[image: image132.wmf]V

 e de 
[image: image133.wmf]P.

 Em seguida, calcule 
[image: image134.wmf]p

y.

 
18. (Uem 2015)  No plano cartesiano 
[image: image135.wmf]xy

 considere 
[image: image136.wmf]A
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 a circunferência com centro em 
[image: image137.wmf]A
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 e raio 
[image: image138.wmf]A
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[image: image139.wmf]B

C

 a circunferência definida pela equação 
[image: image140.wmf]22

(x2)(y4)4
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 e centro 
[image: image141.wmf]B

O.

 Sobre o exposto, assinale o que for correto. 
01) A distância entre 
[image: image142.wmf]A
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 e 
[image: image143.wmf]B
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 é 
[image: image144.wmf]37.

   
02) A equação da reta que passa pelos centros de 
[image: image145.wmf]A
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 e 
[image: image146.wmf]B
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 é dada por 
[image: image147.wmf]113
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04) O raio da circunferência 
[image: image148.wmf]B

C

 é maior que o raio da circunferência 
[image: image149.wmf]A

C.

   
08) A distância entre 
[image: image150.wmf]B

C

 e o eixo 
[image: image151.wmf]y

O

 é maior que zero.   
16) O ponto 
[image: image152.wmf]A

(4,8)C.
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19. (Uepg 2014)  Uma reta e uma parábola se interceptam nos pontos 
[image: image153.wmf](4,5)
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 e 
[image: image154.wmf](1,2).
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 Se a abscissa do vértice da parábola vale 2, assinale o que for correto.  
01) A reta intercepta o eixo 
[image: image155.wmf]x

 no ponto 
[image: image156.wmf](–1,0).

    
02) A reta forma com o eixo 
[image: image157.wmf]x

 um ângulo de 
[image: image158.wmf]135°.

   
04) A parábola não intercepta o eixo 
[image: image159.wmf]x.

    
08) A ordenada do vértice da parábola vale 
[image: image160.wmf]1.
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16) A parábola tem a concavidade voltada para baixo.   
20. (Fuvest 2014)  Considere a circunferência 
[image: image161.wmf]λ

 de equação cartesiana 
[image: image162.wmf]22
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 e a parábola 
[image: image163.wmf]α

 de equação 
[image: image164.wmf]2

y4x.
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a) Determine os pontos pertencentes à interseção de 
[image: image165.wmf]λ

 com 
[image: image166.wmf].

α


b) Desenhe, no par de eixos dado na página de respostas, a circunferência 
[image: image167.wmf]λ

 e a parábola 
[image: image168.wmf].

α

 Indique, no seu desenho, o conjunto dos pontos (x,y), que satisfazem, simultaneamente, as inequações 
[image: image169.wmf]22

xy4y0
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 e 
[image: image170.wmf]2
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[image: image171.wmf]
[image: image172.wmf] 
21. (Uem 2014)  Um aluno desenhou, em um plano cartesiano, duas cônicas (elipse ou hipérbole), uma de excentricidade 0,8 e outra de excentricidade 2,4, tendo ambas como foco o par de pontos (−12,0) e (12,0). 

Assinale o que for correto.  
01) A cônica de excentricidade 0,8 é uma hipérbole.   
02) A cônica de excentricidade 2,4 passa pelo ponto (5,0).   
04) As cônicas descritas possuem quatro pontos em comum.   
08) 
[image: image173.wmf]22
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 é uma equação para a cônica de excentricidade 0,8.   
16) A cônica de excentricidade 0,8 passa pelo ponto (0,9).   
22. (Unesp 2014)  A figura mostra um plano cartesiano no qual foi traçada uma elipse com eixos paralelos aos eixos coordenados.
[image: image174.wmf]
Valendo-se das informações contidas nesta representação, determine a equação reduzida da elipse. 
23. (Espcex (Aman) 2014)  Sobre a curva 9x2 + 25y2 – 36x + 50y – 164 = 0, assinale a alternativa correta.  
a) Seu centro é (– 2,1).    
b) A medida do seu eixo maior é 25.    
c) A medida do seu eixo menor é 9.    
d) A distância focal é 4.    
e) Sua excentricidade é 0,8.   
24. (Uema 2014)  Uma família da cidade de Cajapió – MA comprou uma antena parabólica e o técnico a instalou acima do telhado. A antena projetou uma sombra na parede do vizinho, que está reproduzida abaixo, coberta com uma folha quadriculada.
[image: image175.wmf]
Note que a figura projetada na parede é uma cônica. Considerando as medidas mostradas e o sistema cartesiano contido na folha quadriculada, a equação que representa a cônica será 
a) 
[image: image176.wmf](
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b) 
[image: image177.wmf](
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c) 
[image: image178.wmf](
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d) 
[image: image179.wmf](
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e) 
[image: image180.wmf](
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25. (Esc. Naval 2013)  A equação 
[image: image181.wmf]22

4xy32x8y520,
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 no plano 
[image: image182.wmf]xy,

 representa 
a) duas retas   
b) uma circunferência    
c) uma elipse    
d) uma hipérbole    
e) uma parábola   
26. (Ufpe 2013)  Para cada número real a, analise as proposições a seguir, referentes à representação geométrica da equação 
[image: image183.wmf]22

xay2x2ay0
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 em um sistema de coordenadas cartesianas xOy. 
(     )  Se 
[image: image184.wmf]a1,
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 a equação representa uma circunferência.  
(     )  Se 
[image: image185.wmf]a0,

=

 a equação representa uma reta.  
(     )  Se 
[image: image186.wmf]a3,

=

 a equação representa uma hipérbole.  
(     )  Se 
[image: image187.wmf]a2,
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 a equação representa uma elipse.  
(     )  Se 
[image: image188.wmf]a1,

=-

 a equação representa a união de duas retas.  
27. (Ufrn 2013)  Um arquiteto projetou, para um salão de dimensões 22 m por 18 m, um teto de gesso em formato de elipse com o eixo maior medindo 20 m e o eixo menor, 16 m, conforme ilustra a figura abaixo.
[image: image189.wmf]
O aplicador do gesso afirmou que saberia desenhar a elipse, desde que o arquiteto informasse as posições dos focos. 

Para orientar o aplicador do gesso, o arquiteto informou que, na direção do eixo maior, a distância entre cada foco e a parede mais próxima é de 
a) 3 m.   
b) 4 m.   
c) 5 m.   
d) 6 m.   
28. (Fgv 2013)  Sendo m o maior valor real que x pode assumir na equação analítica 
[image: image190.wmf]22

(x2)4(y5)36,
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 e n o maior valor real que y pode assumir nessa mesma equação, então, 
[image: image191.wmf]mn
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 é igual a 
a) 8.   
b) 7.   
c) 6.   
d) 4.   
e) 3.   
29. (Uem 2013)  Sobre a cônica de equação 
[image: image192.wmf]22

x4y9,
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 assinale o que for correto. 
01) Trata-se de uma elipse.   
02) A cônica intercepta o eixo das abscissas em (3,0) e (−3,0).   
04) Se A e B são pontos da cônica que não são colineares com os focos D e E da cônica, os triângulos ADE e BDE possuem o mesmo perímetro.   
08) A circunferência centrada na origem e de raio 
[image: image193.wmf]2

 tangencia essa cônica.   
16) O ponto 
[image: image194.wmf]1
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 pertence à cônica.   
30. (Uepb 2012)  Deseja-se construir uma praça em forma de elipse em um terreno retangular de dimensões x metros e y metros, com 
[image: image195.wmf]xy,

>

 de perímetro 
[image: image196.wmf]300m

 e área 
[image: image197.wmf]2

5000m,

 conforme nos mostra a figura. 

[image: image198.wmf]
Estando previstas as instalações de duas torres de iluminação, uma em cada foco da elipse, 
[image: image199.wmf]12

FeF,

 local de melhor distribuição e aproveitamento das mesmas, concluímos que a distância em metros entre as torres é  
a) 
[image: image200.wmf]1003

   
b) 
[image: image201.wmf]253

   
c) 
[image: image202.wmf]503

   
d) 
[image: image203.wmf]403

   
e) 
[image: image204.wmf]303

   
Gabarito:  
Resposta da questão 1:
 [B]
Colocando na equação geral da circunferência:
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Assim, conclui-se que o centro da circunferência será em 
[image: image206.wmf](1,2)

 e que para que a mesma possua intersecção vazia com os eixos coordenados é necessário que:


[image: image207.wmf]2
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Analisando as alternativas conclui-se que apenas a alternativa [B] é a correta, pois entre o intervalo 
[image: image208.wmf]12

 e 
[image: image209.wmf]15

 há apenas dois números inteiros: 
[image: image210.wmf]13

 e 
[image: image211.wmf]14.

  
Resposta da questão 2:
 [C]
Seja 
[image: image212.wmf]22
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 Logo, temos 


[image: image213.wmf]22
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implicando em 
[image: image214.wmf](1,7)

 exterior à circunferência, e 


[image: image215.wmf]22
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implicando em 
[image: image216.wmf](7,1)

 interior à circunferência.  
Resposta da questão 3:
 [C]

[image: image217.wmf](
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Resposta da questão 4:
 [A]
Sobre as inequações apresentadas:


[image: image218.wmf]22
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 Circunferência de raio 
[image: image219.wmf]2

 e centro na origem.


[image: image220.wmf]xy0
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 Reta que passa pelo segundo e quarto quadrantes cortando-os diagonalmente, passando também pela origem. Assim, existirá um segmento de reta pertencente à mesma que é diâmetro da circunferência anterior.

Assim, a região delimitada será um semicírculo de raio 
[image: image221.wmf]2,

 ou seja:


[image: image222.wmf]2

2

SS2

2

π

π

×

=Þ=

  
Resposta da questão 5:
 [B]
Resolvendo um sistema com as equações das circunferências.
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[image: image224.wmf]
Fazendo a diferença entre a primeira e a segunda equações, temos:


[image: image225.wmf]yx5
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Substituindo o resultado acima na primeira equação, temos:
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Logo, a distância entre os pontos 
[image: image228.wmf]A

 e 
[image: image229.wmf]B

 será dada por:
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Resposta da questão 6:
 [A]
O único ponto 
[image: image231.wmf]P

 que quando substituído na equação da circunferência torna a sentença verdadeira é ponto da alternativa [A].

[image: image232.wmf]22
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Resposta da questão 7:
 [C]

Se 
[image: image233.wmf]P

 e 
[image: image234.wmf]Q

 são pontos de intersecção, então pode-se escrever:


[image: image235.wmf](
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Calculando as coordenadas do ponto 
[image: image236.wmf]C:



[image: image237.wmf](
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Esboçando os gráficos:

[image: image238.wmf]
Pode-se escrever:
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44

S8

2

==

×

==

  
Resposta da questão 8:
 [B]
Do enunciado, temos:

[image: image240.wmf]
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Assim, a equação da circunferência acima é:


[image: image242.wmf](
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Resposta da questão 9:
 [A]
Sejam 
[image: image243.wmf]22
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[image: image244.wmf]22
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 É imediato que 
[image: image245.wmf]1
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 e 
[image: image246.wmf]1
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 Ademais, completando os quadrados na equação de 
[image: image247.wmf]2
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 encontramos 
[image: image248.wmf]22
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 Daí, vem 
[image: image249.wmf]2
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 e 
[image: image250.wmf]2

r1.

=


A distância entre os centros de 
[image: image251.wmf]1
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 e 
[image: image252.wmf]2
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 é dada por


[image: image253.wmf]22
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Logo, como 
[image: image254.wmf]12
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 e 
[image: image255.wmf]12
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 temos
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Portanto, podemos concluir que 
[image: image257.wmf]1

λ

 e 
[image: image258.wmf]2
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 são secantes.  
Resposta da questão 10:
 [C]
Desde que a circunferência possui centro no ponto 
[image: image259.wmf](1,3)

-

 e raio 
[image: image260.wmf]3,

 é fácil ver que a reta 
[image: image261.wmf]y0

=

 é tangente à circunferência.  
Resposta da questão 11:
 [D]

[image: image262.wmf]222222

xy2x4y 40x2x1y4y445(x1)(y2)1

+--+=Û-++-+=-+Û-+-=


Temos então a equação de uma circunferência com centro no ponto 
[image: image263.wmf](1,2)

 e raio 
[image: image264.wmf]1.


A melhor opção, entre as apresentadas, é a [D], ou seja, um círculo.  
Resposta da questão 12:
 02 + 04 + 16 = 22.
[01] Falso. Calculando:
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[02] Verdadeiro. Calculando:


[image: image266.wmf](
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[04] Verdadeiro. Calculando:


[image: image267.wmf]22
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[08] Falso. Analisando-se a equação dada da hipérbole percebe-se que seus focos estão sobre o eixo 
[image: image268.wmf]x.


[16] Verdadeiro. Calculando:


[image: image269.wmf]22
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Resposta da questão 13:
 [D]
A figura descrita pela cabra é uma elipse com semieixo maior medindo 
[image: image270.wmf]5m

 e semieixo menor medindo 
[image: image271.wmf]4m.


[image: image272.wmf]
Aplicando o teorema de Pitágoras no triângulo assinalado, temos:


[image: image273.wmf]222
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[image: image274.wmf]MN2c6m.
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Resposta da questão 14:
 [D]
Analisando as proposições:

[I] VERDADEIRA. Podemos reescrever a equação da parábola dada:


[image: image275.wmf]22
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Assim, temos que quando 
[image: image276.wmf]x0,
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[image: image277.wmf]y2,
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 e quando 
[image: image278.wmf]y0,
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[image: image279.wmf]x1.
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 Com isso pode-se construir um gráfico e identificar que trata-se de uma parábola com concavidade voltada para a esquerda, que corta o eixo y nos pontos 
[image: image280.wmf]2

+

 e 
[image: image281.wmf]2,

-

 cujo vértice tem coordenadas 
[image: image282.wmf](0,1).

 Conclui-se também que eixo de simetria da parábola é o próprio eixo x 
[image: image283.wmf](x0).

=

 

O foco de uma parábola fica sempre sobre o eixo de simetria (portanto, nesse caso, 
[image: image284.wmf]x0),

=

 com 
[image: image285.wmf]ykp
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 onde k será a coordenada y do vértice e 
[image: image286.wmf]1
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Assim, a coordenada y do foco será:
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Logo, as coordenadas do foco serão 
[image: image288.wmf](0,0)

 e sua distância até o vértice é igual a 1. A alternativa é verdadeira.

[II] VERDADEIRA. A proposição é verdadeira pois esta é justamente a definição de hipérbole equilátera: ter as assíntotas perpendiculares entre si.

[III] FALSA. Podemos reescrever a equação dada de modo a facilitar as conclusões:


[image: image289.wmf](
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Comparando esta equação com a equação geral de uma elipse, pode-se concluir que a equação dada trata-se de uma elipse de centro 
[image: image290.wmf](1,2),

semi-eixo menor 
[image: image291.wmf]b1

=

 e semi-eixo maior 
[image: image292.wmf]a2.

=

 A elipse pode ser representada graficamente como na figura a seguir:

[image: image293.wmf]
Sabendo que 
[image: image294.wmf]222

abc,
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 então 
[image: image295.wmf]c1.
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 Daí pode-se deduzir que os focos da elipse serão 
[image: image296.wmf](1,3)

 e 
[image: image297.wmf](1,1).

 A proposição é falsa.  
Resposta da questão 15:
 [C]
Completando os quadrados, vem
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[A] Falsa. Os centros das elipses são os pontos 
[image: image300.wmf](3,8)

--

 e 
[image: image301.wmf](3,4).
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[B] Falsa. Com relação à elipse 
[image: image302.wmf]22
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 temos 
[image: image303.wmf]a10
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 e 
[image: image304.wmf]b8.
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 Logo, pela relação fundamental, segue que 
[image: image305.wmf]c6
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 e, portanto, 
[image: image306.wmf]2c12.
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Por outro lado, na elipse 
[image: image307.wmf]22
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 temos 
[image: image308.wmf]a5
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 e 
[image: image309.wmf]b4.
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 Assim, vem 
[image: image310.wmf]c3
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 e, portanto, 
[image: image311.wmf]2c6.
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[C] Verdadeira. Com efeito, pois 
[image: image312.wmf]63
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[D] Falsa. Basta observar que o eixo maior da elipse 
[image: image313.wmf]22
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 é paralelo ao eixo das ordenadas. 

[E] Falsa. O eixo maior da elipse 
[image: image314.wmf]22
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 mede 
[image: image315.wmf]2a20,

=

 enquanto que o eixo menor da elipse 
[image: image316.wmf]22
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 mede 
[image: image317.wmf]2b8.
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Resposta da questão 16:
 [C]
[I] Verdadeira.

[image: image318.wmf]22
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Admitindo os focos 
[image: image319.wmf](c,0)

 e 
[image: image320.wmf](c,0),

-

 temos:

[image: image321.wmf]a4
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 e 
[image: image322.wmf]c3
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Portanto, a equação da elipse será:
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[II] Verdadeira.
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Portanto, a equação da hipérbole será dada por:

[image: image326.wmf]22
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[III] Falsa.

[image: image327.wmf]2
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Portanto, o vértice é o ponto 
[image: image328.wmf](0,3).

  
Resposta da questão 17:
 Sendo 
[image: image329.wmf]V(2,2)

=-

 e 
[image: image330.wmf]p2,

=

 tem-se que a equação da parábola é


[image: image331.wmf]22
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Tomando arbitrariamente 
[image: image332.wmf]x1,
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 encontramos


[image: image333.wmf]2
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Logo, segue que 
[image: image334.wmf](1,0)

-

 e 
[image: image335.wmf](1,4)

-

 são pontos da parábola.

Desde que 
[image: image336.wmf]p
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 temos


[image: image337.wmf]2
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Resposta da questão 18:
 01 + 02 = 03.
[01] CORRETA. Se a equação de 
[image: image338.wmf]B

C

 é 
[image: image339.wmf]22

(x2)(y4)4,
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 então seu centro é 
[image: image340.wmf]B

O(2,4)
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 e seu raio 
[image: image341.wmf]B

r2.
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 A distância entre 
[image: image342.wmf]A
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 e 
[image: image343.wmf]B

O

 é dada por:
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[02] CORRETA. Toda reta tem sua equação geral na forma 
[image: image345.wmf]yaxb.
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 Calculando a, tem-se:


[image: image346.wmf]y451

aa

x246

D-

==®=-

D+


Utilizando as coordenadas do ponto 
[image: image347.wmf]B

O,

 pode-se calcular b:

[image: image348.wmf]12613
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Substituindo ambos na forma geral, tem que a reta que passa pelos centros de 
[image: image349.wmf]A
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 e 
[image: image350.wmf]B

C

 tem equação igual a 
[image: image351.wmf]113
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[04] INCORRETA. O raio da circunferência 
[image: image352.wmf]B

C

 é igual a 2 e o raio da circunferência 
[image: image353.wmf]A

C

 é igual a 3. Portanto 
[image: image354.wmf]AB

rr.
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[08] INCORRETA. Como a coordenada x do centro da circunferência 
[image: image355.wmf]B

C

 é igual a 2 e seu raio também é igual a 2, então esta circunferência tangencia o eixo y (ou seja, a distância entre eles é igual a zero).
[16] INCORRETA. A equação de 
[image: image356.wmf]A

C

é 
[image: image357.wmf]22

(x4)(y5)9.
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 Substituindo ponto 
[image: image358.wmf](4,8)
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 na equação, tem-se:

[image: image359.wmf]222
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 portanto, o ponto pertence à circunferência 
[image: image360.wmf]A

C.

  
Resposta da questão 19:
 01 + 02 + 04 + 08 + 16 = 31.
A equação da reta é


[image: image361.wmf]5(2)
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Se 
[image: image362.wmf]k

 é a ordenada do vértice da parábola e 
[image: image363.wmf]a

 é um número real não nulo, então a equação da parábola é 
[image: image364.wmf]2

ya(x2)k.
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 Por outro lado, sabendo que os pontos 
[image: image365.wmf](4,5)
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 e 
[image: image366.wmf](1,2)
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 pertencem ao gráfico da parábola, temos
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[01] Correto. De fato, pondo 
[image: image368.wmf]y0,

=

 vem 
[image: image369.wmf]0x1,
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 o que implica em 
[image: image370.wmf]x1.
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[02] Correto. Sabendo que a medida do ângulo formado pela reta com o eixo das abscissas pertence ao intervalo 
[image: image371.wmf][0,180[,

°°

 e que o coeficiente angular da reta é 
[image: image372.wmf]1,

-

 tal ângulo só pode ser 
[image: image373.wmf]135.

°


[04] Correto. A equação da parábola é 
[image: image374.wmf]2

y(x2)1.
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 Portanto, como 
[image: image375.wmf]y0
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 para todo 
[image: image376.wmf]x

 real, segue-se que a parábola não intersecta o eixo das abscissas.

[08] Correto. De fato, pois 
[image: image377.wmf]k1.
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[16] Correto. Com efeito, pois 
[image: image378.wmf]a1.
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Resposta da questão 20:
 a) Resolvendo o sistema formado pelas equações de 
[image: image379.wmf]λ

 e 
[image: image380.wmf],

α

 obtemos
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b) Completando os quadrados, obtemos


[image: image382.wmf]2222

xy4y0(x0)(y2)4.
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Logo, 
[image: image383.wmf]λ

 possui centro em 
[image: image384.wmf](0,2)

 e raio 
[image: image385.wmf]2.


Por outro lado, a equação canônica de 
[image: image386.wmf]α

 é 
[image: image387.wmf]2

y(x0)4.
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 Assim, o ponto de máximo do gráfico de 
[image: image388.wmf]α

 é 
[image: image389.wmf](0,4).

 Além disso, de (a) sabemos que 
[image: image390.wmf]α

 intersecta 
[image: image391.wmf]λ

 em 
[image: image392.wmf](3,1)

-

 e 
[image: image393.wmf](3,1).

 

Portanto, o conjunto dos pontos 
[image: image394.wmf](x,y),

 que satisfazem, simultaneamente, as inequações 
[image: image395.wmf]22

xy4y0
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 e 
[image: image396.wmf]2

y4x
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 pertencem à região sombreada da figura abaixo.

[image: image397.wmf]  
Resposta da questão 21:
 02 + 04 + 08 + 16 = 30.
[image: image398.wmf]
Elipse (excentricidade 0 < e < 1)


[image: image399.wmf]12

0,8a15 (semi eixo maior)
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 e b( semi eixo menor) = 9


[image: image400.wmf]12
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[01] Falsa. A elipse é que possui excentricidade entre 0 e 1.

[02] Verdadeira. (5,0) é um dos vértices da elipse (figura).

[04] Verdadeira. Ver figura.

[08] Verdadeira, pois 
[image: image401.wmf]Û

=

+

1

9

y

15

x

2

2

2

2


[image: image402.wmf]22
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[16] Verdadeira, pois o semi eixo menor da elipse mede 9.  
Resposta da questão 22:
 Centro da elipse: C(2,3)

Semieixo paralelo ao eixo x: a = 2

Semieixo paralelo ao eixo y: b = 3

Logo, a equação da elipse será dada por:


[image: image403.wmf](
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Resposta da questão 23:
 [E]
9x2 + 25y2 – 36x + 50y – 164 = 0

9(x2 – 4x + 4) + 25(y2+ 2y + 1) = 164 + 36 + 25

9(x – 2)2 + 25(y + 1)2 = 225


[image: image404.wmf]22
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Equação de uma elipse com centro no ponto (2, –1), eixo maior igual a 10, eixo menor igual a 6, distância focal igual a 8 e excentricidade e = 4/5 = 0,8.

Portanto, a afirmação [E] é a verdadeira.  
Resposta da questão 24:
 [A]
Desde que 
[image: image405.wmf]F(3,2)

=

 e a diretriz da parábola é a reta 
[image: image406.wmf]x4,

=-

 temos 
[image: image407.wmf]p3(4)7.
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 Por conseguinte, sendo 
[image: image408.wmf]1
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 a equação da parábola é
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Resposta da questão 25:
 [D]
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Que representa a equação de uma hipérbole.  
Resposta da questão 26:
 V – F – F – F – V.
Completando os quadrados, obtemos:


[image: image411.wmf]2222
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Logo, se 
[image: image412.wmf]a1,
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 a equação 
[image: image413.wmf]22
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 representa uma circunferência; se 
[image: image414.wmf]a0,
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 a equação representa duas retas 
[image: image415.wmf](x0
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 e 
[image: image416.wmf]x2);
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 se 
[image: image417.wmf]a3,
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 a equação 
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 representa uma elipse; se 
[image: image419.wmf]a2,
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 a equação 
[image: image420.wmf]2

2

(y1)

(x1)1

1

2

-

-+=

 representa uma hipérbole; se 
[image: image421.wmf]a1,
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 a equação 
[image: image422.wmf]22
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 representa duas retas 
[image: image423.wmf](yx
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 e 
[image: image424.wmf]yx2).
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Resposta da questão 27:
 [C]
Adotando convenientemente um sistema de coordenadas cartesianas, com origem no ponto médio do segmento 
[image: image425.wmf]12

FF,

 considere a figura. 

[image: image426.wmf]
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[image: image431.wmf]1
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 e 
[image: image432.wmf]2
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 com 
[image: image433.wmf]c0.
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 Logo, da relação fundamental da elipse, vem
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Portanto, a distância pedida é dada por 
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Resposta da questão 28:
 [C]
Reescrevendo a equação 
[image: image436.wmf]22
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 obtemos
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que é a equação de uma elipse centrada em 
[image: image438.wmf](2,5),
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 com o semieixo maior paralelo ao eixo das abscissas. Logo, como 
[image: image439.wmf]a6
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 e 
[image: image440.wmf]b3,
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 temos 
[image: image441.wmf]m268
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 e 
[image: image442.wmf]n532.
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 Portanto, 
[image: image443.wmf]mn8(2)6.
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Resposta da questão 29:
 01 + 02 + 04 + 16 = 23.
[01] Correto. Reescrevendo a equação, obtemos


[image: image444.wmf]22
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que é a equação de uma elipse centrada na origem, com 
[image: image445.wmf]a3

=

 e 
[image: image446.wmf]3
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[02] Correto. De (01), segue que a elipse intersecta o eixo das abscissas nos pontos 
[image: image447.wmf](a,0)(3,0)

=

 e 
[image: image448.wmf](a,0)(3,0).
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[04] Correto. Pela definição de elipse, temos 
[image: image449.wmf]ADAEBDBE.
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 Logo, como 
[image: image450.wmf]DE

 é lado comum, segue o resultado.

[08] Incorreto. De [01], sabemos que a elipse intersecta o eixo das ordenadas no ponto de ordenada 
[image: image451.wmf]3

y.
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 Por outro lado, a circunferência centrada na origem e de raio 
[image: image452.wmf]2

 intersecta o eixo das ordenadas no ponto de ordenada 
[image: image453.wmf]2.

 Daí, como 
[image: image454.wmf]3
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 concluímos que a elipse e a circunferência não se intersectam.

[16] Correto. Temos
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Resposta da questão 30:
 [C]
Sabendo que o perímetro do terreno mede 
[image: image456.wmf]300m

 e sua área 
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Porém, como 
[image: image459.wmf]xy,
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 segue-se que 
[image: image460.wmf]x100
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 e 
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Daí, sendo 
[image: image462.wmf]2
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 pelo Teorema de Pitágoras, vem
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Portanto, o resultado é 
[image: image464.wmf]2f2253503m.
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Resumo das questões selecionadas nesta atividade

Data de elaboração:
08/06/2017 às 16:38

Nome do arquivo:
Lista 3ao geom analítica
Legenda:

Q/Prova = número da questão na prova

Q/DB = número da questão no banco de dados do SuperPro®

Q/prova
Q/DB
Grau/Dif.
Matéria
Fonte
Tipo
1
162368
Elevada
Matemática
Epcar (Afa)/2017
Múltipla escolha
2
162884
Baixa
Matemática
Eear/2017
Múltipla escolha
3
170227
Baixa
Matemática
Unigranrio - Medicina/2017
Múltipla escolha
4
167402
Média
Matemática
Fgv/2017
Múltipla escolha
5
163273
Elevada
Matemática
Efomm/2017
Múltipla escolha
6
168412
Média
Matemática
Upe-ssa 3/2017
Múltipla escolha
7
166458
Elevada
Matemática
Pucsp/2017
Múltipla escolha
8
160460
Média
Matemática
Fgv/2016
Múltipla escolha
9
158800
Média
Matemática
Efomm/2016
Múltipla escolha
10
165151
Baixa
Matemática
Upf/2016
Múltipla escolha
11
163137
Média
Matemática
G1 - ifce/2016
Múltipla escolha
12
163906
Elevada
Matemática
Uem/2016
Somatória
13
162437
Média
Matemática
G1 - ifpe/2016
Múltipla escolha
14
142874
Elevada
Matemática
Epcar (Afa)/2016
Múltipla escolha
15
163972
Média
Matemática
Mackenzie/2016
Múltipla escolha
16
148615
Média
Matemática
Espcex (Aman)/2016
Múltipla escolha
17
159909
Baixa
Matemática
Unesp/2016
Analítica
18
141094
Média
Matemática
Uem/2015
Somatória
19
134452
Média
Matemática
Uepg/2014
Somatória
20
128979
Média
Matemática
Fuvest/2014
Analítica
21
131365
Elevada
Matemática
Uem/2014
Somatória
22
132573
Média
Matemática
Unesp/2014
Analítica
23
127729
Média
Matemática
Espcex (Aman)/2014
Múltipla escolha
24
133935
Baixa
Matemática
Uema/2014
Múltipla escolha
25
133592
Média
Matemática
Esc. Naval/2013
Múltipla escolha
26
124714
Média
Matemática
Ufpe/2013
Verdadeiro/Falso
27
122651
Média
Matemática
Ufrn/2013
Múltipla escolha
28
126164
Média
Matemática
Fgv/2013
Múltipla escolha
29
123181
Baixa
Matemática
Uem/2013
Somatória
30
126779
Média
Matemática
Uepb/2012
Múltipla escolha
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